Szerkeszt?:Mozo/A3_gyakorld_feladatok 1.

1. (Linedris helyettesités) Mi az dltaldnos megolddsa?

y = \/'y — 2z
Mo. Legyen u=y-2x, ekkor du=dy-2dx, azaz
u/ _ y/ —9

Innen:

— =2+4++u
dz
du

A baloldalt gyokos helyettesitéssel integraljuk: 2 = u, du=2t dt, azaz

2tdt (t+2—2)dt 4

— 9 — (92—
2+t 2+t ( 2+t

dt

Innen:
2vu— 42+ Vu| =z +C ,,.,
ezt kell y-nal kifejezni.
2. (Kezdeti érték probléma) Oldjuk meg az
: 2 B
sinydy — zcos” ydx =0

egyenletet az

w
0) = ——
@y() 3
y(0) =
my 4
/|
)ygn:: 72

kezdeti feltételekkel.

Mo. Nem egzakt, de val6jdban az egyenlet a

,  pcosty

y =1 siny

és ez szeparabilis. S?t, egzakttd tehet? az (1/cos™4 y) integral6 szorzoéval.
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a) Ez egy konstans megoldas (y(x)= /2) és nincs masik a (0, /2)-n 4thaladd, mert az y szerinti parcialis
derivalt korlatos.

b) Az altalanos megoldasbol keressiik a kezdeti feltételt kielégit? megoldast:

siny .
y = 2?

costy
—cos 'y(—siny)y’ = 2”
gcos_sy = 51'3 +C

Az implicit egyenlet:
cosdy=x3+3C

Ha x=0 és y= /4, akkor

1
3C = —
(%2)°
és
o JR— - v 1
y(x) = arccos \S/W
I:_V‘/§:|3

c) ugyanez + 2
HF. Oldjuk meg az y' = sin(x) yln(y) egyenletet az

a) y(0)=1,
b) y(0)=e

kezdeti feltételek mellett!
3. (Allandd varialdsa)

1 .
Y + Y= sin(z?)

4. (Kezdeti értékes allandéegyiitthatds linedris)
" Al / ¢
y =2y +y=0, (y(0)=1, y(0) = =2
5. (Rendszer)

T = 21 + 319
;l:g =T + 4;1‘2

Mo. Ha a feladat
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(5) (%)

alaku kiilonboz? valds sajatértékekkel, és az A-nak |, ,-hoz tartozé sajatvektoraibol 4ll6 métrix:

B = (:81&‘2)

>

akkor a megoldas

, At
s} o €
() - #(x)

Itt a sajatértékefeladat megoldasa:

(2—A)-(4=X\)—3=0

azaz
M —6A+8—-3=0
A2 = 1;5

6.
ylib'il + _lyli'dil + 3y = 2

Mo.

Kar. egy:

A AN’ $3=0
(Mg =—1;-3

-1, -3 hdromszoros gyokok, tehat:

Y, =Cie " + cxe TN+ cpxle TN + c e T3+ cxe ~ 3 + cpxle =X
A prébafiiggvény: y=Ax>*+Bx+C, tehit:

4Ax? + 4Bx + 4C = x?

azaz A=1/4, B=C=0.
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